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23. Determina la parabola con asse parallelo all'asse x che ha come fuoco il punto F ( _E; Oj e come direttrice la retta di

equazione 2 x-1=0.

Secondo la definizione, la parabola € il luogo geometrico dei punti del piano equidistanti da un punto fisso detto fuoco e da una retta
fissa detta direttrice:

1Y 1Y 1 1
X+= | +(y-0)2=| x-= = X+x++y =x-x+=
( 2) (y-0) ( 2) R 2
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2X=- = X=-=
y 2y

24. Determina il punto d’incontro delle due tangenti alla parabola di equazione 2 y + x2 - 7 x + 4 = 0 condotte per i punti comuni ad
essa e alla retta di equazione x—2y +1=0.

Metto innanzi tutto a sistema la parabola con la retta, per determinare i punti di intersezione:

y=-=x*+—-x-2 sl LTl s
{2y+x2—7x+4:O - 27 2 2 2
X—2y+1=0 1 1 1
= — X+ - ==X+ -
y 2 y 2 2
3+,/9-5 5 =3
X -6x+5=0 = x,=——Y— "= Y
' 1 1 y=1
A(5;3) B(131)

Determino I'equazione della generica retta passante per il punto A e la metto a sistema con I'equazione della parabola, ponendo
A =0 nella risolvente. Procedo analogamente per il punto B.

y-3=m(x-5) y=3+mx-5m

= =
=l lyo2 3+mx—5m:—%x2+gx—2

x> +x(2m-7)+10-10m=0 = A=(2m-7)2-4(10-10m)=0
4n? - 28m+49-40+40m=0 = 4’ +12m+9=0 = (2m+3)°’=0 = m:—g

yo s
2 2
y-1l=m(x-1) y=1l+mx-m
= =
y:—1x2+zx—2 ltmx-m=-Sx2+Lx-2
2 2 2 2

X +x(2m-7)+6-2m=0 = A=(2m-7)>’-4(6-2m)=0
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AP —28mMm+49-24+8m=0 = 4m’-20m+25=0 = (2m—5)2=0 = m=g
5 3
=— X=-—
2 2
Metto a sistema le equazioni delle due rette tangenti:
3. 21 5 3_ 3 21
I 2" 727 2" 2 x=3
= = C(3;6)
y:§x—§ y:§x—§ y:6
2 2 2 2

25. Data la parabola di equazione: y = x2 — 7x + 10, trova la misura del segmento che essa determina intersecando la retta di
equazioney = x + 3.

Determino le coordinate dei punti di intersezione tra retta e parabola, mettendo a sistema le due equazioni:

=x> - + =X+3
y=X 7x+10 — y2 — x2-8x+7=0
y=Xx+3 X —7x+10=x+3

4+ f16-7 |7 y=10
1 1 y=4
A (7;10) B (1; 4)

X*-8x+7=0 = Xx,=

Determino la lunghezza del segmento AB:

AB=,/(7-1)2+(10-4)? = /62 +6° =/62 (1+1) = 6,2

26. Scrivi l'equazione della retta passante per i punti di intersezione delle due parabole:y=2x2+x-1ey=x2+3x+ 2.

Determino le coordinate dei punti di intersezione tra le due parabole, mettendo a sistema le due equazioni:

y=2x"+x-1 y=x+3x+2
=
y=x*+3x+2 2x* + X —-1=%x" +3x+2

= x*-2x-3=0

X*-2x-3=0 = x,= 1

A (3; 20) B (-1; 0)

1J_rq/1+3_<3 y =20

Determino I'equazione della retta passante per i punti A e B:

X+1_y
3+1 20

= 5x+5=y = y=5x+5
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27. Data la parabola di equazione: y = - x2 + 8x — 7 e la retta y = x, che taglia la parabola nei punti P e Q, trova I'area del trapezio
che ha per basi le perpendicolari condotte da P e da Q all'asse delle x.

Determino le coordinate dei punti di intersezione tra la retta e la parabola, mettendo a sistema le due equazioni:

= - 2+ —_ = — 2+ —
{y X*+8x-7 N {x X*+8x-7 W Tx+7=0
y=X y =X
7+421 T+
_7+./49-28 > y=7" _

e 2 T
_ y_—
2 2
7+\/71_7+\/71 7—\/71.7—\/71
i 2 2 ¢ Q 2 2

7+,21
2

La retta perpendicolare allasse x e passante per P ha equazione X = e interseca l'asse x nel punto

7+.21 7-421
A ( T; OJ, mentre la retta perpendicolare allasse x e passante per Q ha equazione X = T e interseca
7-421
I'asse x nel punto B [T' O] .

Il trapezio & rettangolo, percid determino I'area come:

5= (P G8) T8

7-J21

— 7+,21 —
AP:'YP_YAlzT € BQzlyQ_yBlz 5

A L RS BN

7+y21 7-21
A:[ 2 2 jm:gﬁ

2

28. Trale parabole di equazione y =ax2-(a—1) x + 2, trova quella il cui vertice ha I'ascissa doppia dell'ordinata.

Determino le coordinate del vertice:
v[-b. B _ a-1 _a°-2a+1-8a)_[{a-1 -a°+10a-1
2a’ 4a 2a ' 4a 2a ' 4a

Impongo 'ascissa doppia dell’'ordinata:

2
— — + —
a 1:2 a’+10a-1 = a-1=z-a*+10a-1 = a*-9a=0
2a 4a

a=0 non accettabile a=9 = y=9x° -8x+2




