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1. Scrivil'equazione della circonferenza che ha per diametro il segmento AB con A (2; 0) e B (4; 1) e rappresentala.

Essendo AB il diametro, il centro della circonferenza € il punto medio del segmento AB. Lo possiamo determinare;

X, + X + 2+4 0+1 1
o (550 (214.032): (o3
2 2 2 2 2

Determiniamo anche la misura del raggio della circonferenza, come meta del diametro AB:

r_ﬁ_\/(x “ %)+ (Y ~¥a)’ _N(4-2°+(1-00 _J5

2 2 2 2

Per la definizione di circonferenza come luogo geometrico, posso determinarne I'equazione:

(X=X%)+(y-y)?=r* = (X—3)2+(y—%j :(E] —

2

-6x+9+y’—y+=-== = X +y’-6x-y+8=0

N
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Avendo le coordinate del centro e le coordinate di un punto appartenente alla circonferenza, & facile rappresentarla, basta puntare
il compasso nel centro C con apertura CA (o CB indifferentemente).

2. Scrivil'equazione della circonferenza passante per A (-2; -2) e B (4; 2) e avente il centro C sullaretta 3x -y - 12 =0.

Determino le coordinate del centro C. Innanzi tutto calcolo I'equazione dell’'asse del segmento AB e poi lo interseco con la retta cui
appartiene il centro (questo perché I'asse di una corda di una circonferenza passa sempre per il centro della stessa):

asse del segmento AB: (X = X, )2 + (Y = YA ) = (X = X)> + (Y = Vg )°
(x+2)" +(y+2)" =(x-4)" +(y-2)
X2+ Ax+4+y  +4y+4=x>-8x+16+ Yy’ -4y +4
12x+8y-12=0 = 3x+2y-3=0
Per determinare C, punto di intersezione con la retta 3 x — y — 12 = 0, metto a sistema le due equazioni:
3x+2y-3=0
{3x—y—12=0 - {3x+2(—3)—3=0
3y+9=0 y=-3
y=-3

C (3; -3)

Determino il raggio della circonferenza come lunghezza del segmento AC:

r=AC = (% ~ )7+ (Yo~ ¥a)? =4/ (3+2)7 +(-3+2)* = /26

Per la definizione di circonferenza come luogo geometrico, posso determinarne I'equazione:

(X=X )+ (y-yc)?=r" = (x-3)°+(y+3)°=,26 =
2-6X+9+y?+6y+9=26 = X +y* -6Xx+6y-8=0
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3. Scrivil'equazione della retta tangente alla circonferenza x2 + y2—4 x + 2y — 8 = 0 nel punto P (5; 1).

Verifico innanzi tutto se il punto P appartiene o no alla circonferenza, sostituendo le coordinate di P nellequazione della
circonferenza e verificando se ne risulta un’identita:

52 +1°-4[b+2[1-8=0 = 0=0 = P O circonferenza

Determino il centro della circonferenza e lo uso per determinare il coefficiente angolare del raggio CP. La tangente alla
circonferenza passante per P sara perpendicolare al raggio CP e quindi avra coefficiente angolare uguale all'antireciproco del
coefficiente angolare di CP. In questo modo, posso facilmente determinare I'equazione della tangente:

a._g _ (o _
C(‘E, Zj (2, 1) f—

yP_YC:]-"'l:E
X» =% 5-2 3

try—yYo=m(X-X) = y—1=—g(x—5) = 3x+2y-17=0

4. Scrivi 'equazione della parabola ad asse verticale che ha vertice V (0; —1) e fuoco F (0; —3) e rappresentala.

Essendo una parabola ad asse verticale ha generica equazione Yy = a x? + b X + C. Siccome ha vertice sullasse Y,

possiamo ricavare, ponendo l'ascissa del vertice nulla uguale a quella generica e sostituendo le coordinate del vertice nella
generica equazione della parabola:

b
-—=0 b=0
2a = { 1
c=-
-1=0a+0b+c
Sostituisco i coefficienti ottenuti nell’equazione che ricavo ponendo I'ordinata generica del fuoco uguale a — 3:
-A+1 -b*> + 4ac +1 1
—=-3 = =-3 = -4a+l1l=-12a = a=-=
4a 4a 8
1
y=-=x*-1
8
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5. Scrivi le equazioni delle tangenti alla parabola x = y2 — 2y — 1 condotte dal punto P (=3; 1).

Verifico innanzi tutto se il punto P appartiene o no alla parabola, sostituendo le sue coordinate nell'equazione della parabola e
verificando se ne risulta un'identita:

-3=1-21-1 = -3%# -2 = P O parabola

Determino quindi 'equazione della generica retta passante per P e la metto a sistema con quella della parabola, ponendo A =0
nell'equazione risolvente:

x=y> -2y-1 - x=y*-2y-1 - x=y*-2y-1

y-1l=m(x+3) y=1+mx+3m y=1+m(y* -2y -1) +3m
y=1+my*-2my-m+3m = my’-y(2m+1)+2m+1=0
A=2m+1)*-4m(2m+1) =0 = (2m+1)(2m+1-4m)=0

1 ol 1
2 2 2

m=+ = y=,X+

N
N | ol

6. Determina la parabola con asse parallelo all'asse y che passa per l'origine e per i punti A (-1; 3) e B (2; 0) e
rappresentala.

La generica equazione della parabola con asse parallelo allasse y e passante per l'origine &: Y = ax? + bx. Impongo il

passaggio della parabola per i punti A e B, sostituendo le coordinate dei punti nell’equazione generica della parabola e mettendo a
sistema le due equazioni cosi ottenute:

0=4a+2b b=-2a a=1 5
= = = y =X —2X
3=a-b 3=a+2a b=-2
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